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狌１（狓，狔，狕，狋）＝犝１（狓，狋）－狔（狊）θ狔（狓，狋）－狕（狊）θ狕（狓，狋）＋犵（狊，狓，狋），

狌２（狓，狔，狕，狋）＝犝２（狓，狋）－狕φ（狓，狋），

狌３（狓，狔，狕，狋）＝犝３（狓，狋）＋狔φ（狓，狋），
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：犝１（狓，狋），犝２（狓，狋），犝３（狓，狋）�Å)*I狓，狔，狕UJCëì

；θ狔（狓，狋），θ狕（狓，狋），（狓，狋）�Å)*K狔、狕

X狓rU¿0

。犵（狊，狓，狋）�vwxUÀÁLÌ
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ï�7-
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犵（狊，狓，狋）＝犌（狊）′（狓，狋）＋犵１（狊）犝′１（狓，狋）＋犵２（狊）θ′狔（狓，狋）＋犵３（狊）θ′狕（狓，狋）， （２）
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K狕X狔rÆÁÀÁLÌ
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Å)*K狔、狕rU¿0�

θ狔（狓，狋）＝犝′２（狓，狋）－２γ狕狓，

θ狕（狓，狋）＝犝′３（狓，狋）－２γ狔狓， （３）

�ëì6
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γ狓狓＝犝′１（狓，狋）－狔θ′狔（狓，狋）－狕θ′狕（狓，狋），

２γ狓狊＝
ｄ犵
ｄ狊
＋狉狀′＋（犝′２（狓，狋）－θ狔（狓，狋））

ｄ狔
ｄ狊
＋（犝′３（狓，狋）－θ狕（狓，狋））

ｄ狕
ｄ狊
，

２γ狓ξ＝（犝′２（狓，狋）－θ狔（狓，狋））
ｄ狕
ｄ狊
－（犝′３（狓，狋）－θ狕（狓，狋））

ｄ狔
ｄ狊
。
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犺／２
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（σ１１γ１１＋σ狊狊γ狊狊＋２τ１狊γ１２＋２τξ１γξ１＋２τξ狊γξ狊）ｄξｄ狊， （５）
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σ１１

σ狊狊

τ１

熿

燀

燄

燅狊

＝

珚犙１１ 珚犙１２ 珚犙１６

珚犙１２ 珚犙２２ 珚犙２６

珚犙１６ 珚犙２６ 珚犙６

熿

燀

燄

燅６

γ１１

γ狊狊

２γ１

熿

燀

燄

燅２

，

τξ１

τξ
［ ］
狊

＝
κ珚犙４４ κ珚犙４５

κ珚犙４５ κ珚犙５
［ ］

５

２γξ１

２γξ
［ ］

狊

。
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［１３］。
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（６）O×
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２φ＝∮犃１１γ
２
１１＋犃２２γ

２
狊狊＋４犃６６γ

２
１２＋２犃１２γ１１γ狊狊＋４犃１６γ１１γ１２＋４犃２６γ１２γ狊（ 狊

＋４犃４４γ
２

ξ１＋４犃５５γ
２

ξ狊＋８犃４５γξ１γξ）狊 ｄ狊， （７）
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犃犻犼 ＝∫
犺／２

－犺／２

珚犙犻犼ｄξ＝２∑
犖／２

犽＝１

珚犙犽犻犼 犺犽－犺犽－（ ）１ 　（犻，犼＝１，２，６），

犃犻犼 ＝∫
犺／２

－犺／２

珚犙犻犼ｄξ＝２∑
犖／２

犽＝１

珚犙犽犻犼 犺犽－犺犽－（ ）１ 　（犻，犼＝４，５）。

（８）

犺犽、犺犽－１·í�Z犽¦Uç

、
-ï*@A

，犖 �[¦Ì

。

\`vwxU]ÂÿgJXÏgJ^_

，
YÜ`a�a

，
b

犖狊狊＝０，　犖ξ狊＝０， （９）

YÙ

γ狊狊＝－（１／犃２２）（犃１２γ１１＋２犃２６γ１２），

γξ狊＝－（犃４５／犃５５）γξ１，
（１０）

Õ}

（１０）O×

（７）cdγ狊狊Xγξ狊，Ù

２φ１ ＝∮犃（狊）γ
２
１１＋２犅（狊）γ１１γ１２＋犆（狊）γ

２
１２＋犇（狊）γ

２

ξ
（ ）１ ｄ狊， （１１）

:b

：
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犃（狊）＝犃１１－
犃２１２
犃２２
，犅（狊）＝２犃１６－

犃１２犃２６
犃［ ］
２２

，犆（狊）＝４犃６６－
犃２２６
犃［ ］
２２

，犇（狊）＝ （犃４４－
犃２４５
犃５５
），

犃犻犼 ＝∑
犖

犽＝１

犙
（犽）
犻犼 （狕犽－狕犽－１），（犻，犼＝１，２，６；犻犼＝４，５）。

（１２）

OPQRvwxUgºl�

犝 ＝∫
犔

０
φ１ｄ狓＝

１

２∫
犔

０∮γ１１ γ１２ γξ｛ ｝１

犃 犅 ０

犅 犆 ０

０ ０

熿

燀

燄

燅犇

γ１１

γ１２

γξ

烅

烄

烆

烍

烌

烎１

ｄ狊ｄ狓。 （１３）

ehgºëìfG

（４），ÙëìX¾¿0ï�gºl�

犝 ＝
１

２∫
犔

０

｛｝δ
Ｔ犓｛｝δｄ狓。 （１４）

:b

：｛｝δ
Ｔ＝ 犝′１ φ′ θ′狕 θ′狔 犝′２－θ狔 犝′３－θ｛ ｝狕 ，犓�aûÏÐUOPQRvwxÅ)*U６×６�gJ

UVW

，
VWªh犽犻犼（犻，犼＝１，…，６）QOPQRvwxÅ)*UJUGÌ

，犽犻犼（犻，犼＝１，…，４）iãú

［１０１１］，

ÅÂÏÐº|ÖjUJUGÌ犽犻犼（犻＝１，…，６；犼＝５，６），犽犼犻（犻＝１，…，４；犼＝５，６）iãú

［１２］，VÖ×ÏÐGÌ

κU'æç

，
Y�ÅÂÏÐº|ÖjUJUGÌk7-lÿ

犽１５ ＝
１

２
κ∮Γ犅

ｄ狔
ｄ狊
ｄ狊，犽１６ ＝

１

２
κ∮Γ犅

ｄ狕
ｄ狊
ｄ狊，

犽２５ ＝
１

４
κ∮Γ狉狀犆

ｄ狔
ｄ狊
ｄ狊，犽２６ ＝

１

４
κ∮Γ狉狀犆

ｄ狕
ｄ狊
ｄ狊，

犽３５ ＝－
１

２
κ∮Γ犅狕

ｄ狔
ｄ狊
ｄ狊，犽３６ ＝－

１

２
κ∮Γ犅狕

ｄ狕
ｄ狊
ｄ狊，

犽４５ ＝－
１

２
κ∮Γ犅狔

ｄ狔
ｄ狊
ｄ狊，犽４６ ＝－

１

２
κ∮Γ犅狔

ｄ狕
ｄ狊
ｄ狊，

犽５５ ＝κ∮Γ
１

４
犆
ｄ狔
ｄ（ ）狊

２

＋Ｄ
ｄ狕
ｄ（ ）狊［ ］

２

ｄ狊，犽５６ ＝κ∮Γ（
１

４
犆－Ｄ）

ｄ狔
ｄ狊
ｄ狕
ｄ狊
ｄ狊，

犽６６ ＝κ∮Γ
１

４
犆
ｄ狕
ｄ（ ）狊

２

＋Ｄ
ｄ狔
ｄ（ ）狊［ ］

２

ｄ狊。

（１５）

１．３　defgMNOhjki

OPQRvwxÅ)*îlï��

Δφ＝
１

２∮∫
犺／２

－犺／２

（σ１１η１１γ１１＋σ狊狊η狊狊γ狊狊＋２τ１狊η１狊γ１２＋２τξ１ηξ１γξ１＋２τξ狊ηξ狊γξ狊）ｄξｄ狊， （１６）

:b

：η犻犼QTr��GÌ

。

m}

（１６）X·

，
Ù

２Δφ＝∮（犃犱１１γ
２
１１＋犃犱２２γ

２
狊狊＋４犃犱６６γ

２
１２＋（犃犱１２＋犃犱２１）γ１１γ狊狊＋２（犃犱１６＋犃犱６１）γ１１γ１２＋

　　　　２（犃犱２６＋犃犱６２）γ１２γ狊狊＋４犃犱４４γ
２

ξ１＋４犃犱５５γ
２

ξ狊＋４（犃犱４５＋犃犱５４）γξ１γξ狊）ｄ狊。

（１７）

:b

：

犃犱犻犼 ＝∫
犺／２

－犺／２
η犻犾
珚犙犾犼ｄξ＝２∑

犖／２

犽＝１
η
犽
犻犾
珚犙犽犾犼 犺犽－犺犽－（ ）１ （犻，犼，犾＝１，２，６），

犃犱犻犼 ＝∫
犺／２

－犺／２
η犻犾
珚犙犾犼ｄξ＝２∑

犖／２

犽＝１
η
犽
犻犾
珚犙犽犾犼 犺犽－犺犽－（ ）１ （犻，犼，犾＝４，５）。

（１８）

:b

：［η犻犼］＝［犚］
Ｔ［η犾］［犚］。［犚］ï�@AºnVW

，［η犾］＝ｄｉａｇ（η犾１，η犾２，η犾４，η犾５，η犾６）ï�ÿr��VW

。

opÔ

，
eh}

（１０）�ç}¡¢%_

，
Ù

２Δφ１ ＝∮犃犱（狊）γ
２
１１＋２犅犱（狊）γ１１γ１２＋犆犱（狊）γ

２
１２＋犇犱（狊）γ

２

ξ
（ ）１ ｄ狊。 （１９）

:b

：
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１０１　　
ＪｏｕｒｎａｌｏｆＳｈａｎｄｏｎｇＵｎｉｖｅｒｓｉｔｙｏｆＳｃｉｅｎｃｅａｎｄＴｅｃｈｎｏｌｏｇｙ

犖犖犪犪狋狋狌狌狉狉犪犪犾犾犛犛犮犮犻犻犲犲狀狀犮犮犲犲

犃犱（狊）＝犃犱１１＋（犃
２
１２／犃

２
２２）犃犱２２－（犃１２／犃２２）（犃犱１２＋犃犱２１），

犅犱（狊）＝犃犱１６＋犃犱６１＋２（犃１２犃２６／犃
２
２２）犃犱２２－（犃２６／犃２２）（犃犱１２＋犃犱２１）－（犃１２／犃２２）（犃犱２６＋犃犱６２），

犆犱（狊）＝４［犃犱６６＋（犃
２
２６／犃

２
２２）犃犱２２－（犃２６／犃２２）（犃犱２６＋犃犱６２）］，

犇犱（狊）＝４［犃犱４４＋（犃
２
４５／犃

２
５５）犃犱５５－（犃４５／犃５５）（犃犱４５＋犃犱５４）］。

（２０）

OPQRvwxUîl�

犠犱 ＝∫
犔

０
φ１ｄ狓＝

１

２∫
犔

０∮γ１１ γ１２ γξ｛ ｝１

犃犱 犅犱 ０

犅犱 犆犱 ０

０ ０ 犇

熿

燀

燄

燅犱

γ１１

γ１２

γξ

烅

烄

烆

烍

烌

烎１

ｄ狊ｄ狓。 （２１）

ehgºëìfG

（４），ÙëìX¾¿0ï�îl�

犠犱 ＝
１

２∫
犔

０

｛｝δ
Ｔ犆｛｝δｄ狓。 （２２）

:b

：犆�OPQRvwxÅ)*U６×６��VW

，
:VWªhïð}op�}

（１４）bJUVW犓，qBÕ

犃（狊）、犅（狊）、犆（狊）、犇（狊）rn�犃犱（狊）、犅犱（狊）、犆犱（狊）、犇犱（狊）bYÙsuCïð}

。

１．４　defgMNOhPi

OPQRvwxIlYm}

（２３）�ö

犜＝
１

２∫
犔

０∮∫
犺／２

－犺／２
ρ（犞·犞）ｄξｄ狊ｄ狓。 （２３）

:b

：ρï�tU

；犞ï�xVº|uv4�DUwUx^

，
�4�DUëyx^狉＝（狓＋狌１）犻＋（狔＋狌２）犼＋

（狕＋狌３）犽uz

，
{|fG犞＝狉；“·”ï��Gz狋}T?

。

２　defgMNOhlmnPopqSrstuv

~� Ｈａｍｉｌｔｏｎ9�

，
c

∫
狋
１

狋
０

（δ犝－δ犜）ｄ狋＝０， （２４）

　　mÛ�?ê�a��xU#mNI�ò

犉′狓＝犐１，

犙′狔＝犐２，

犙′狕＝犐３，

犕′狓＝犐４，

犕′狕＋犙狔＝犐５，

犕′狔＋犙狕＝犐６。

（２５）

:b

：犉狓 QrÂJ

，犙狔、犙狕 QÅÂÏJ

，犕狔、犕狕 QÆV

，犕狓 Q¾V

。
uCïð}iãú

［１２］，犐犻（犻＝１，…，６）

mIlº·Ùs

，
uCïð}Ymãú

［１２］bU�}

，
�¿wΩ＝０Ùs

。

ÕOPQRvwx�Jïð}O×�ò

（２４），YÙsëìï�UñI�ò�

，
�²����

，
Û���

?ê

。

\`ëìuc7-|}

犝２（狓，狋）＝∑
犖

犼＝１

犝犼（狋）α犼（狓），犝３（狓，狋）＝∑
犖

犼＝１

犝犼（狋）α犼（狓），

θ狔（狓，狋）＝∑
犖

犼＝１

Θ犼（狋）ψ犼（狓），θ狕（狓，狋）＝∑
犖

犼＝１

Θ犼（狋）ψ犼（狓），

犝１（狓，狋）＝∑
犖

犼＝１

犝犼（狋）β犼（狓），φ（狓，狋）＝∑
犖

犼＝１

Ψ犼（狋）θ犼（狓），

（２６）



１０２　　
!３６" !５#

２０１７$１０%

Ｖｏｌ．３６Ｎｏ．５

Ｏｃｔ．２０１７

:b

：α犼（狓）、ψ犼（狓）、θ犼（狓）ï�rUN�LÌ

，
{|�öUëì123\

。

mＧａｌｅｒｋｉｎ 

，
YÙ

犕｛̈犡｝＋犓｛犡｝＝０， （２７）

犓＝

－犽１１犖犻犼 ０ ０ ０ ０ －犽１２犇犻犼

０ －犽５５犐犻犼 ０ 犽５５犑犻犼 －犽３５犓犻犼 ０

０ ０ －犽６６犐犻犼 －犽４６犓犻犼 犽６６犑犻犼 ０

０ －犽５５犗犻犼 －犽４６犘犻犼 －犽４４犙犻犼＋犽５５犉犻犼 ０ ０

０ －犽３５犘犻犼 －犽６６犗犻犼 ０ －犽３３犙犻犼＋犽６６犉犻犼 ０

－犽１２犎犻犼 ０ ０ ０ ０ －犽２２犔犻

熿

燀

燄

燅犼

， （２８）

犕＝

犫１犅犻犼 ０ ０ ０ ０ ０

０ 犫１犈犻犼 ０ ０ ０ ０

０ ０ 犫１犈犻犼 ０ ０ ０

０ ０ ０ 犫４犉犻犼 ０ ０

０ ０ ０ ０ 犫５犉犻犼 ０

０ ０ ０ ０ ０ （犫４＋犫５）犌犻

熿

燀

燄

燅犼

， （２９）

犈犻犼 ＝∫
犔

０
α犻α犼ｄ狓，犉犻犼 ＝∫

犔

０
ψ犻ψ犼ｄ狓，犐犻犼 ＝∫

犔

０
α犻α″犼ｄ狓，犑犻犼 ＝∫

犔

０
α犻ψ′犼ｄ狓，

犓犻犼 ＝∫
犔

０
α犻ψ″犼ｄ狓，犗犻犼 ＝∫

犔

０
ψ犻α′犼ｄ狓，犘犻犼 ＝∫

犔

０
ψ犻α″犼ｄ狓，犙犻犼 ＝∫

犔

０
ψ犻ψ″犼ｄ狓，

犅犻犼 ＝∫
犔

０
β犻β犼ｄ狓，犖犻犼 ＝∫

犔

０
β犻β″犼ｄ狓，ｄ犻犼 ＝∫

犔

０
β犻θ″犼ｄ狓，犌犻犼 ＝∫

犔

０
θ犻θ犼ｄ狓，

犎犻犼 ＝∫
犔

０
θ犻β″犼ｄ狓，犔犻犼 ＝∫

犔

０
θ犻θ″犼ｄ狓。

（３０）

｛狓｝＝ 犝１犼 犝２犼 犝３犼 θ狔犼 θ狕犼 φ［ ］犼
Ｔ， （３１）

｛̈狓｝＝ 犝̈１犼 犝̈２犼 犝̈３犼 θ̈狔犼 θ̈狕犼 ¨φ［ ］犼
Ｔ。 （３２）

m�ò

（２７）?êOPQRvwxU�ô�ò

（犓－ω
２犕）｛犡犿｝＝０， （３３）

:b

：｛犡犿｝QOPQRvwxUN�Â^

。

¼½OPQRvwxU��

，
�c

（犓＋犼珚犆－ω
２珨犕）｛犡犿｝＝０。 （３４）

:b

：犼 槡＝ －１，犆ï�OPQRvwxU��VW

，
|}7-

犆＝

－犮１１犖犻犼 ０ ０ ０ ０ －犮１２犇犻犼

０ －犮５５犐犻犼 ０ 犮５５犑犻犼 －犮３５犓犻犼 ０

０ ０ －犮６６犐犻犼 －犮４６犓犻犼 犮６６犑犻犼 ０

０ －犮５５犗犻犼 －犮４６犘犻犼 －犮４４犙犻犼＋犮５５犉犻犼 ０ ０

０ －犮３５犘犻犼 －犮６６犗犻犼 ０ －犮３３犙犻犼＋犮６６犉犻犼 ０

－犮１２犎犻犼 ０ ０ ０ ０ －犮２２犔犻

熿

燀

燄

燅犼

。 （３５）

sß}��ò

（３４）ÙsO�ôõ

，
CkÙsOPQRvwxU�÷��

。

３　wxyz]{|

���ýâãéêUaûÏÐº|UOPQRvwxU����zùUÿ�M

。
ï１Xï２·íï�

(|X«|)*&'OPQRx

，
)*,¦·í�

［０２／９０２／４５２／４５２］８ X

［４５／４５］８ Uz{����zù

，

ø�ãú

［６］Uc¨ªÜû�¼½ÏÐº|Uzù¡¢ü�

，
(|X«|)*OPQRvwxU����X
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１０３　　
ＪｏｕｒｎａｌｏｆＳｈａｎｄｏｎｇＵｎｉｖｅｒｓｉｔｙｏｆＳｃｉｅｎｃｅａｎｄＴｅｃｈｎｏｌｏｇｙ

犖犖犪犪狋狋狌狌狉狉犪犪犾犾犛犛犮犮犻犻犲犲狀狀犮犮犲犲

QRMliãú

［６］。ï１9��OPQR(��x��,¦�}U�÷�<

，
:b��²¼½ÏÐº|

、

�¼½ÏÐº|Üûãú

［６］b}�Uác�<õX�îGÌõ

。
V)*,¦�}�

［０２／９０２／４５２／４５２］８

3\-

，
¼½ÏÐº|��zù�ãú

［６］a�zùU�õB_��¼½ÏÐº|U��zù�ãú

［６］b

a�zùU�õ

。
Ü³����÷��

，
¼½ÏÐº|��Uác�<�２．４８８８Ｈｚ，�¼½ÏÐº|�

�Uác�<�２．５３９１Ｈｚ，�ãú

［６］bUác�<õ２．４ＨｚPü

，
¼½ÏÐº|U���:�õ

０．０８８８Ｈｚ_��¼½ÏÐº|���:�õ０．１３９１Ｈｚ。� Ô

，
¼½ÏÐº|U���îGÌ

１．４５７６％��¼½ÏÐº|U���îGÌ１．５２７７％Pü�

，
¡Ò¢£ãú

［６］bU�îGÌ１．４４％。V

}１　defg~�TO����o�hSr��

（犔／犱＝２６）

Ｔａｂ．１　Ｍｏｄａｌｆｒｅｑｕｅｎｃｙｏｆｖａｒｉｏｕｓｌａｍｉｎａｔｅｄｔｕｂｕｌａｒｃｉｒｃｕｌａｒｂｅａｍｓ（犔／犱＝２６）

,¦�} �÷

ác�<

／Ｈｚ

ãú

［６］� ¼½ÏÐ �aÏÐ

�îGÌ

／％

ãú

［６］� ¼½ÏÐ �aÏÐ

［０２／９０２／４５２／４５２］８

³��� ２．４ ２．４８８８ ２．５３９１ １．４４ １．４５７６ １．５２７７

¤��� １５．０ １５．３５４２ １５．５３１２ １．４４ １．４５７６ １．５２７７

³�¥N ２．４ ２．４８８８ ２．５３９１ １．４４ １．４５７６ １．５２７７

¤�¥N １５．０ １５．３５４２ １５．５３１２ １．４４ １．４５７６ １．５２７７

³�¾¿ ４９．２ ４８．１２６１ ４９．４０２１ １．６０ １．６３９１ １．８２０３

¤�¾¿ １４８．０ １４９．８５６２ １５２．０２３５ １．６０ １．６３９１ １．８２０３

［４５／４５］８

³��� ２．０ ２．０７０４ ２．３０２５ ２．４５ ２．４７１２ ２．６０９１

¤��� １３．０ １３．７９８４ １３．８５４１ ２．４４ ２．４５９３ ２．５１２５

³�¥N ２．０ ２．０７０４ ２．３０２５ ２．４５ ２．４７１２ ２．６０９１
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